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1. Введение


Пусть 
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 ( конечная группа. Генерирующий многочлен дает описание расширений Галуа с группой Галуа 
[image: image3.wmf]G

.


Напомним определение генерирующего многочлена [3].


Определение 1. (Кемпер). Пусть 
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В последнее время стала интересна следующая проблема.

Проблема 1. Дана конечная группа 
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 и бесконечное поле 
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 генерирующий многочлен , и если да, построить его в явном виде.
Замечание. 1) Общее  описание  
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   является
генерирующим многочленом для циклической группы 
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С другой стороны, Saltman доказал, что не существует генерирующего многочлена для группы 
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2) Для циклической группы нечетного порядка и поля 
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-ой степени  из единицы, Miyake построил генерирующий многочлен [4].

3) Smith [8] и Dentzer [1], независимо друг от друга, построили генерирующие многочлены для циклических групп нечетных порядков над полем 
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4) Используя конструкцию Cohen’a, Nakano построил генерирующий многочлен для циклических групп нечетных порядков над полем 
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В данной работе строятся генерирующие многочлены для циклических групп порядков 4, 8 и 16 над полями характеристики 2.
 § 2. Построение генерирующего многочлена для циклической группы 

4-го порядка над полем характеристики два

Сформулируем теорему Витта о циклических расширениях [9].


Теорема 2.1. (Витт). Пусть 
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Для 
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Теорема 2.2. Пусть 
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Доказательство. Квадратичное расширение 
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Поэтому, по теореме Витта существует такой элемент 
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Поскольку корень 
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§ 4. Построение генерирующего многочлена для циклической группы 

16-го порядка над полем характеристики два

Используя построения генерирующих многочленов для циклических групп 4-го и 8-го порядков можно построить генерирующий многочлен для циклической группы 16-го порядка. Результатом такого построения являются следующее утверждение.
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Как и в предыдущих параграфах, аналогичным образом, устанавливается, что элемент 
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причем его группа Галуа является циклической группой 16-го порядка. Отсюда,  по аналогии с доказательством теоремы 3.3, справедлива теорема:
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Замечание. Очевидно, согласно нашей конструкции, мы можем построить в неявном виде (и доказать их существование) генерирующие многочлены для циклических групп  порядков 
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 над полем характеристики два, однако нахождение таких многочленов в явном виде слишком громоздко.
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